Solution exercice 2008 : « Bons ou mauvais nombres »
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 donc 4 est bon.
Remarquons que comme 
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, 1 est bon mais le nombre 1 ne peut entrer dans une décomposition d’un autre nombre que 1 puisque si 
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Remarquons aussi que l’ordre n’intervient du fait de la commutativité de l’addition donc on peut supposer qu’on écrit n comme une somme 
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 avec la condition 
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Pour 5, la seule décomposition possible est donc 
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 et comme 
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, 5 est mauvais.
Pour 6, les décompositions possibles sont :

· 
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· 
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· 
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   donc 6 est mauvais.

Pour 7, les décompositions possibles sont :

· 
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· 
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· 
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   donc 7 est mauvais.

Pour 8, les décompositions possibles sont :

· 
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· 
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· 
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· 
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· 
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· 
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  donc 8 est mauvais
La décomposition 
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 montre que 9 est bon

La décomposition 
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 montre que 10 est bon

2. Il suffit d’écrire 
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pour justifier que tout carré parfait a est bon. 

3. Si n est bon, 
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a. 
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donc  
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 est bon.

b. 
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donc  
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 est bon. 

4. Soit a un nombre tel que 
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Supposons que tout nombre k de l’intervalle 
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 soit bon.
Comme 
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 , il vient donc  
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  et comme  
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 est bon, tout nombre pair de l’intervalle 
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Comme 
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 , il vient donc  
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 et comme 
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 et que 55 est bon, comme de plus  
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 est bon, tout nombre impair de l’intervalle 
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Ainsi tout nombre de 
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 est bon et donc tout nombre de 
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 est bon.
On agrandit ainsi l’intervalle des bons de 
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 à 
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.
Or 
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 est un intervalle de bons. Donc 
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, puis 
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 etc…
En réitérant le processus à l’infini, on montre que tout entier naturel supérieur ou égal à 24 finit par être dans un tel intervalle donc est bon.

Les nombres bons
Besançon 2008-2
R.LIGIER


_1253713533.unknown

_1253713686.unknown

_1253713882.unknown

_1253713985.unknown

_1253979665.unknown

_1253979877.unknown

_1253979943.unknown

_1253979691.unknown

_1253714005.unknown

_1253713902.unknown

_1253713910.unknown

_1253713892.unknown

_1253713789.unknown

_1253713865.unknown

_1253713781.unknown

_1253713615.unknown

_1253713652.unknown

_1253713670.unknown

_1253713627.unknown

_1253713564.unknown

_1253713574.unknown

_1253713541.unknown

_1253711322.unknown

_1253712838.unknown

_1253713440.unknown

_1253713510.unknown

_1253713526.unknown

_1253713449.unknown

_1253713399.unknown

_1253713425.unknown

_1253713373.unknown

_1253711875.unknown

_1253711970.unknown

_1253712233.unknown

_1253712465.unknown

_1253712484.unknown

_1253712496.unknown

_1253712318.unknown

_1253712132.unknown

_1253712140.unknown

_1253712039.unknown

_1253712082.unknown

_1253711818.unknown

_1253711406.unknown

_1253710945.unknown

_1253711082.unknown

_1253711219.unknown

_1253711281.unknown

_1253711154.unknown

_1253710994.unknown

_1253711053.unknown

_1253710953.unknown

_1253710556.unknown

_1253710638.unknown

_1253710656.unknown

_1253710931.unknown

_1253710578.unknown

_1253710439.unknown

_1253710512.unknown

_1253710415.unknown

